MATY611: Muyadixég Zuvaptroeig I (2024-25) - Iavoudprog 2026

Huepounvia: 15/01/2026 Aidpkera: 3 dpes

1. a) Bpeite dhec tic Moewc z € C e e&lowong (z +1 )7 =3 —1i.
B) Hpoodiopiote v exdva f(S) tou ouvéhou S = {z € C*: |z —i| < |z — 3|} xdtw and v anexdévion

f(2) =1/z. Lyedidote mpodyepa ta S, f(S5). (141 yov.)

2. o) Botw f: C — Cxowu,v:R? = Rueu=Re(f),v=Im(f). Aci&te éTt av 1 f eivor pyadind dtogpoplon
oto onuelo 29 = g + Yo TOTE TO Blovuopatind medlo F = (u,v) eivan Swopopiowo oto onueio (zo,yo) xou oL
u, v wavorololy Tic e€lowoelc Cauchy-Riemann.

B) Beelte 6ha ta onueior Tou pLyadixod emnédou ota onofo 1 GuVdETNOT

xy?(x + iy)
fa+iy)=4 =2+ & (z,y) # (0,0)

0, av (z,y) = (0,0)

elvon pLyadud Sropopliotun. (1+1 pov.)

3. a) Aci&te 6t Log(l+w) = > 7 (=1t

n=1 n

Log(1 4+ w) — Log(1 — w), yix w € D(0,1).

w™, v xdde w € D(0,1) xou énerta ypdte oav oelpd Ty Exppact
(i —22)%"

o0
B) Beeite 1o dioxo alyxhong xow unoloyicte To ddpotopa Tng BUVAULOCELRSS g o1
n

n=0
(1+1 pov.)

4. o) Yyeddote TpOYER TNV TEOCAVATONOUEVY XoUTONN TOU TOpUUETEIXOTIOlE(ToL and T ouvdpTnon v :
[0,27] = C pe y(t) = 1 — i+ 3e~%, xou éneita uTOLoYioTE TO OLONAAPLYY

/ 262 dz.
N Z +1

B) Av n f elvan ohépopyn oto D(0, R) yio xdmoto R > 1, del€te 6T

[ petyeost (3) de= 550 + £/0)

(Trbdeln: cosw = “———.) (1+1 pov.)

5. o) '‘BEotw f axépaia, un-otadepr| ouvdptnon. Aeilte 6t to obvoro f(C) elvon mtuxvéd oto C.

B) 'Eotw f: D(0,2) — C ohéuopyn pe f (% + l#) = #—7—%2) YTrohoyiote 1o f(i). (1+1 yov.)
) ) , , , 1—cosz
6. Bpeite xou ta€ivoprioTe Tic pepovouéves avwpalies Tne ouvdptnong f(z) = ——5—
sin” z

(1 pov.)

Artiodoyeite mANpws Tis atavtioeg oag.

Koain enituyia!
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